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Tema 1. Números reales y complejos. Sucesiones

1.
√
2 no es un número racional. Demostración.

2. Enunciado de “La propiedad Arquimediana en R”.

3. Enunciado del “Principio del supremo en R” y del “Principio de los intervalos en-
cajados”.

4. Definición de sucesión convergente:

El ĺımite de una sucesión {an} es a, lim
n→∞

an = a, si

∀ε > 0,∃N ∈ N tal que |an − a| < ε, ∀n ≥ N.

5. Demostración de la Unicidad del ĺımite: el ĺımite de una sucesión, si existe, es único.
Es decir,

Si lim
n→∞

an = a y lim
n→∞

an = b entonces a = b.

6. “Toda sucesión convergente está acotada”. Demostración.

7. “Toda sucesión monótona y acotada es convergente”. Demostración.

8. “Toda sucesión monótona y no acotada es divergente”. Demostración.

9. Demostración de la Propiedad de conservación del signo:

Si {an}∞n=1 es una sucesión tal que lim
n→∞

an = a > 0 entonces existe N ∈ N tal que

an > 0 para todo n ≥ N .

10. Demostración del Criterio del Sandwich:

Sean {an}, {bn}, {cn} ⊂ R sucesiones tales que lim
n→∞

an = lim
n→∞

cn = l. Si para todo

n se cumple an ≤ bn ≤ cn, entonces lim
n→∞

bn = l.

11. Demostración de la siguiente propiedad:

Sean {an}∞n=1, {bn}∞n=1 sucesiones tales que lim
n→∞

an = 0 y {bn}∞n=1 está acotada, en-

tonces
lim
n→∞

anbn = 0.


